Phat trién ning luc giao tiép toan hoc dé giai
cac bai toan thuc tién trong day hoc Chu dé Xa
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Abstract: Statistics and Probability are a mandatory component of mathematics education, contributing
to enhancing the applicability and practical value of mathematics education. This article proposes
some manifestations of mathematical communication capacity on practical problems and measures to
contribute to the development of mathematical communication capacity to solve problems with practical

elements when teaching the topic.

Keywords: Calculate Conditional Probabilities, tree diagrams, partial probability formulas and Bayes

Jformulas.

1. Pit vin dé

Chuong trinh Gido duc pho théng mon Toan (ban
hanh theo Théng tu sé 32/2018/TT-BGDDT ngay
26/12/2018 cua Bo Giao duc va Bao tao) khéng dinh:
Thong ké va Xac suat 1a mot thanh phan bat budc ciia
gido duc toan hoc, gop phan ting cudng Gmg dung,
giatri thiét thuc cta giao duc toan hoc... Tt do, nang
cao sy hiéu biét, phuong phap nghién ciru thé gisi
hién dai cho hoc sinh (HS).

Ning lyc giao tiép toan hoc (GTTH) 1a mét trong
nam thanh t6 ¢bt 16 cta nang lyc toan hoc can duoc
hinh thanh va phat trién cho hoc sinh (HS) trong day
hoc (DH) toan. Néu gido vién (GV) quan tim dén
viéc tim cach thuc dong vién, kich thich thi HS s&
manh dan tiép nhan, trao d6i thong tin thong qua cac
ki nang nghe, noi, doc viét, tu tin thé hién duoc su
hiéu biét trong trinh bay ¥ tuéng, trong tranh luan,
HS phat trién dugc cac nang lyc va pham chat hoc
toan, ciing nhu cac moén hoc khac.

Chuong trinh Toan 12, Tap hai (Chan troi sang
tao), ndi dung “Thong ké va xéc sudt” c6 nhiu tng
dung trong giai quyét cac bai toan thyc tién (TT),
g6p phan lam cho chwong nay c6 uu thé trong viée
phat trién ning lyc (PTNL) GTTH cho HS. Vi vay,
DH theo huéng “PTNL GTTH dé giai quyet cac bai
toan thye tién trong day hoc chu dé Xac suat c6 diéu
kién” 1a rat quan trong va can thiét. Bai viét gop phan
lam sang t6 cac biéu hién dic trung va dinh hudng dé
xdy dung cac bién phap PTNL GTTH cho HS vé cic
bai toan thuc tién (BTTT) khi DH chu dé nay.

2. N¢i dung nghién ctru
2.1. Cdc biéu hi¢n ciia ning lwc GTTH dé gidi

Y

quyét cdc bai todn thwe tién trong day hoc chii dé
Xdc sudt cé diéu kién

Biéu hién 1: HS nghe hiéu, doc hiéu, ghi chép
dugce cac thong tin vé cdc BTTT lién quan chii dé Xdc
sudt ¢6 diéu kién dugc trinh bay dudi dang van ban
todn hoc, hodc n6i, hodc viét ra.

Qua biéu hién nay, HS nhdn biét va giai thich
dugc khai niém vé xac suat c6 diéu kién trong nhiing
tinh huéng TT quen thudc. Viéc nghe hiéu, doc hiéu
duoc xét dén khi nghe, doc mot yéu ciu toan hoc
gén v6i nhig tinh hudng hoc tap cu thé; nghe, doc
phan trinh bay, giai thich, 1ap luén cua HS, cua GV
dé trao d01 thao luan, dé luyén tap, thuc hanh. HS
¢6 duoc niém tin kham pha cac BTTT lién quan dén
khai niém xac suét co diéu kién.

Biéu hién 2: HS trinh bay, dién dat (néi hodc viét)
dugc cac ndi dung, y tuong, gidi phdp todn hoc vé
cdc BTTT cia chii d@é Xdc sudt cé diéu kién, yéu ciu
thich hop, suw dcfy du, chinh xac.

Qua biéu hién nay, cho thay rang BTTT vé xac
sudt khong phai 13 tiép nhan nhitng kién thirc c6 sin
ma 12 qua trinh tim toi, khai thac, thiét 1ap. HS c6 kha
nang tao dugc sy chu y, tao hirng th trong trinh bay
101 giai bai toan.

Biéu hién 3: HS sir dung dwoc hiéu qua ngon ngiv
todn hoc (chit s6, chit cdi, ki hiéu, so' do hinh cdy)
két hop véi ngon ngiv thong thudng khi trinh bay,
gidi thich va danh gia cac y tadng cua BTTT trong
sy rwong tac (thao luan, tranh ludn) khi si dung cong
thire tinh xac sudt toan phan, céng thirc Bayes dé
tinh xdc sudt.

Théong qua sir dung hiéu qua ngdn ngit vé cac
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BTTT két hop v6i ngon ngir thong thuong dé HS
tuong tac, trao ddi, trinh bay dugc cac ndi dung, y
tuong, giai phap toan hoc voi nhau; dong thoi thé
hién su tu tin cia HS, ton trong nguoi ddi thoai khi
mo ta, giai thich cadc ndi dung, y tudng toan hoc.
Giup HS néng cao kha nang sir dung ngén ngir toan
hoc bang cach ting cuong hiéu biét vé cac ki hiéu,
thudt nglr va cong cu DH toan.

Biéu hién 4: HS thé hién duogc sy ti tin néu cau
hoi thao ludn, tranh ludn cdac noi dung, y tudng lién
quan dén BTTT ciia chii dé Xac xuit c6 didu kién.

Théng qua viéc rén luyén ki niang doc hiéu, dién
giai, phan tich, danh gia tinh hudng c6 y nghia toan
hoc, trong cac hoat dong ndi khoa, ngoai khoa, ly
thuyét va thyc hanh mot cach thuong xuyén, tim giai
phap, xac dinh déap an, giup HS giao tiép va hop tac
tdt trong lam viéc nhom, trinh bay va thao luan cac
BTTT ciia chu dé nay.

2.2. Cic bign phdp PTNL GTTH dé giii quyét cic
bai todn thuc tién trong day hoc chii dé Xdc sudt cé
diéu kién

2.2.1. Bién phap 1: Tang cuong cdc hoat dong nghe
hiéu, doc hiéu va ghi chép (tom tdt) cho HS thanh
thao nhitng théng tin cac BTTT lién quan chii dé Xdic
sudt cé dieu kién

Muyc dich cua bién phap: Gil'lp HS nghe hiéu, doc
hiéu va ghi chep (tom tit) day da va chinh xac cac
thong tin vé bai toan TH, biét phan tich, lua chon,
trich xuét thong tin BTTT duoc cung cép lién quan
chu dé Xac suét co diéu kién. Giup HS 13 quen voi ki
nang st dung so d6 hinh cay dé phan tich cac truong
hop cu thé xay ra, tir d6 tinh xac suat ctia bién cd. GV
néu van dé, HS thao luén tim giai phap.

Vi du 1. Mot truong dai hoc tién hanh khao sat
tinh trang viéc 1am sau khi t6t nghiép ctia sinh vién.
Két qua khao sat cho théy ti 1& ngudi tim dwoc viée
lam dting chuyén nganh 1a 85% ddi vai sinh vién tot
nghiép loai gidi va 70% déi v6i sinh vién tot nghiép
loai khac. Ti 1¢ sinh vién t6t nghiép loai gioi 1a 30%.
Gap ngau nhién mot sinh vién da t6t nghiép cua
truong. St dung so do hinh cdy, tinh xac suat cua
cac bién cb: A: “Sinh vién tt nghiép loai gioi va tim
dugc viéc lam ding chuyén nganh”, B: “Sinh vién
khong t6t nghiép loai gioi va tim dugc viée lam dung
chuyén nganh”.

Bai toan trén, HS nghe hiéu, doc hiéu thé hién
trong viéc doc dé bai dé xac dinh dugc nhiém vu tinh
xac suit bang so db hinh cay, gin véi tinh huéng TT
1a ti 18 sinh vién tot nghiép loai gioi co6 viéc lam, ti
1¢ sinh vién khong tot nghiép loai gioi c6 viée lam.
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GV: Biéu thi mdi lién hé bai toan nay la ching ta
tinh ti 1& sinh vién c6 viéc 1am sau khi tbt nghiép va
so sanh duoc két qua theo gia thiét bai toan, dé HS
tiép xuc, tim hiéu, x4c dinh vén dé can giai quyét,
yeu cau HS xéc dinh dé cho gi, dé yéu cau gi, tom
tat bai toan?

HS: Thong qua bai toan, HS kiém tra, danh gia
mirc d6 nghe hiéu, doc hiéu, ghi chép (t6m tit) thong
tin cua ban than theo yéu cau ciia GV, ki ning tham
gia 1am viéc nhom ctia mdi c4 nhan. HS thu thap va
biéu dién cac dir liéu, két qua bai toan theo so dd
hinh cay.

Bai todn nay dwoc giai nhir sau: Goi G 1a bién c6:
“Sinh vién tot nghiép loai giéi”, B 1a bién cd: “ Sinh
vién tim dugc viéc lam ding chuyén nganh”. Ta c6
so do hinh cay:

D GD 0255
0.8
G P
0.3 0.15 b GD 0,045
0.7 Fa) GP 049
0.7 G
0,3 P GP 021

Vay P(A4)=0,255; P(A4)=0,49.

Qua vi du nay, HS ciing c¢b duogc ki nang st dung

so d6 hinh cdy dé tinh xac suit c6 diéu kién bing
cong thirc nhan xac suat. Giai thich duogc y nghia
ciia BTTT trén bang viéc tinh x4c sudt sinh vién tdt
nghiép tim dugc viéc lam theo diéu kién cua bién cd
A va bién c6 B.
2.2.2. Bién phdp 2: T6 chitc cdc hoat dong dé rén
luyén cho HS ki nang trinh bay, dién dat, thdo ludn,
tranh ludn cac ngi dung, y twong, giai phap toan hoc
TT trong DH chii @é Xdc sudt cé diéu kién

Muc dich cua bién phép: Gitp HS c6 kha nang
giai thich viéc trinh bay, dién dat cac ngi dung, y
tuong, giai phap dé giai quyét cac BTTT trong chu
dé Xac suat c6 diéu kién lién quan dén cong thirc tinh
X4c suat toan phan mot cach ngan gon, mach lac, rd
rang, 1ap luan chat chg, logic.

Vidu 2. Mot loai xét nghiém nhanh SARS-CoV-2
cho két qua duong tinh véi 76,2% cac ca thuc sy
nhidm virus, két qua am tinh v6i 99,1% cac ca thuc
su khong nhiém virus. Gid sir ti 1é ngudi nhiém virus
SARS-CoV-2 trong mét cong dong 1a 1%. Mot ngudi
trong cong dong d6 lam xét nghiém va nhéan dugc
két qua dwong tinh. Hoi kha ning nguoi d6 thuc su
nhiém virus 14 cao hay thap? Hiy tinh x4c suit nguoi
lam xét nghiém c6 két qua dwong tinh.

45
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Bai toan nay 1a tinh hung c6 van dé, nhin vao
cac con s6 76,2% va 99,1% HS cho ring ngudi kham
bénh thuc sy nhiém virus 12 cao.

Bai toan nay, dwoc gidai nhw sau:

Goi A 1a bién ¢ “Ngudi lam xét nghiém co két
qua duong tinh” va B 1a bién c¢b “Nguoi lam xét
nghiém thuc sy nhiém virus”.

Vi xét nghiém cho két qua duong tinh voi 76,2%
cic ca thuc sy nhiém virus nén P(4|B) = 0,762. Vi
xét nghiém cho két qua dwong tinh véi 99,1% céc ca
thuc sy khong nhidm virus nén P(4| B) = 0,991. Suy
ra P(A| B)=1-0,991 = 0,009.

Vi ti 16 nguoi nhidm virus trong cong dong 1a 1%
nén P(B) = 0,01 va P(B) = 0,99. Ap dung cong thirc
X4c suat toan phan, ta co

P(A)=P(B)P(A|B)+P(B)P(A|B)=0,01653.

Qua bai toan thyc tién nay, HS giai quyét dugc

vén dé lo léng cua xa hoi 1a ti 1€ nguoi bi virus theo
sb liéu thuce té.
2.2.3. Bién phap 3: Sir dung ngén ngir todn hoc két
hop véi ngén ngik thong thieong dé ren luyén cho HS
trinh bay, gidi thich mét sé BTTT trong DH chii dé
Xdc sudt ¢é dieu kién

Muc dich cta bién phap: HS biét cach két hop
ngon ngit toan hoc do 1a biét dugc cac bién b 4,
bién ¢ B va tinh xdc sut cua bai toan di cho bang
cong thire xac sut toan phan va cong thirc Bayes vi
ngon ngir thong thudng 1a nodi vé ban Tuyét va 7 chi
lin dé giai thich cach suy nghi, 1ap luan, tim ra 10
giai bai toan.

Vi du 3. O mot khu ring no ¢6 7 chu lun, trong do6
c6 4 chu lun noi that, 3 cht Iun con lai n6i that xac
sut 13 0,5. Ban Tuyét gip ngau nhién mot chd lim va
ho6i xem ch 4y ¢ phai 1a ngudi néi that khong. Goi
A 12 bién c¢b “Chii lin d6 ludn néi that” va B 1a bién
¢ “Cha lun d6 nhan minh 1a nguoi luon nodi that”.

a) Tinh xac sudt cua cac bién cd 4 va B.

b) Biét ring chu lin ma ban Tuyét gip tu nhan
minh 1 nguoi ludn ndi that. Tinh xac suat dé chi lun
d6 ludn noi that.

Bai todn nay gidi nhw sau: Goi A 12 bién ¢ “Chu
lin d6 ludn néi that”, B 1a bién ¢b “Chu lun d6 tu
nhan minh 1a ngudi noi that”.

a) GV bat van de 1a dé tinh P(B) thi phai tinh cac
xac suét cta bién cd nao?

HS: Xem di¥ liéu bai toan va trao ddi v&i nhau dé
tim ra cach tinh P(B) la phai ap dung cong thuc tinh
xac suit toan phan.

Ta co

4
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P(4) =§;P(Z) =%;P(B | A)=1;P(B|4)=0,5.

Ap dung cong thirc x4c sut toan phan, ta c6
P(B)=P(A)P(B| A)+ P(A)P(B| 4)= %_

b) GV: Phan tich va giup HS véan dung cong thic
Bayes dé tinh x4c suat cha lun d6 noi that.
HS: Cung cb ki ning van dung cong thirc Bayes
dé tinh x4c suat cht lun d6 ludn néi that.
Ap dung cong thiic Bayes, ta co
_PA)PB|4) _ 38
P(A|B)= P(B) =17

Qua bai toan nay, giap HS st dung hop 1i ngon
ngit toan hoc dé trinh bay va lap luan: viét dung
ki higu, cong thirc xac suat toan phan, két hop véi
ngon ngir thong thuong nhu: khu vuon, cha lun, ban
Tuyét. HS 1i giai duoc viéc trinh bay, dién dat duoc
thé hién qua viéc trinh bay két qua mot cach rd rang,
dong thoi gidi thich cac budc va quy trinh giai quyét
bai toan cho nguoi khac hleu
2.2.4. Bién phdp 4: GV t6 chirc thuyét trinh, théo
lugn nhom va bao cao dé HS tranh ludn, théao ludn,
dae xuat Y twong vé BTTT lién quan dén chi dé Xaic
sudt cé diéu kién

Muc dich cua bién phap: Giap HS thé hién su tu
tin trong GTTH, HS tu tin khi trinh bay, dién dat,
thdo luan va giai thich vé cac nodi dung thyec tién lién
quan dén xac suét. Su tu tin nay con thé hién khi HS
dién dat y tuong, giai phap va cach HS tuong tac véi
nhau va véi GV trong qua trinh thao luan vé bai toan.

Vi du 4. Mgt doanh nghié€p c6 45% nhan vién la
nit. Ti 1€ nhan vién nit va nhan vién nam mua bao
hiém nhén tho lan luot 1a 7% va 5%. Chon ngau
nhién mot nhan vién cia doanh nghiép.

a) Tinh xac suat nhan vién dugc chon ¢6 mua bao
hiém nhan tho.

b) Biét nhan vién duoc chon c6 mua bao hiém
nhan tho. Tinh x4c suit nhan vién d6 la nam.

Qua bai toan nay:

a) HS: cing cb ki ning sir dung cong thirc xac
sut toan phan dé giai quyét BTTT.

GV: Dat van d&, HS 1am viéc ca nhan.

Goi A Ia bién c6 “Nhén vién dwoc chon cé mua
bao hiém nhén tho”, B la bién c6 “Nhén vién duoc
chon la nam”, suy ra B 1a bién ¢b “Nhén vién duoc
chon 1a ni¥”. Ta c¢6 P(B) = 0,45 va P(B) = 0,55;
P(A| B) = 0,07 va P(4| B) = 0,05

Ap dung cong thire xdc sudt toan phan, ta cé
P(A)=P(B)P(A|B)+P(B)P(4|B)=0,059.

(Xem tiép trang 101)
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Nguoi hoc: Last night, [ went to a party. It brought
me lots of funny.

GV: It brought me lots of .....

Nguoi hoc: It brought me lots of fun

Phuong phap nay cho phép nguoi hoc cod co
hoi giai quyét 15 sai con ton tai khi dugc gido vién
huéng su chi1 y téi chd sai.
3. Két luan

Trong cac 16p hoc k¥ niang viét Tiéng Anh, viéc
lua chon chién luoc stra 15i 1a vo cung quan trong,
g6p phan thic day tinh hiéu qua ciia qua trinh hoc
ngén ngit. Cu thé, gido vién can hiéu rd rang cac yéu
t6 nhu loai 16i, chi thé sira 151 va phuong phép sira
16i dé tir d6 linh hoat ap dung trong cac hoat dong
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viét vai cac dbi tuong khac nhau, dat dugc cac muc
tiéu gido duc da dat ra.
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b) HS: cung cb ki ning st dung cong thirc Bayes
dé giai quyét BTTT.
GV: Dit van dé, HS 1am viéc ca nhan.
Ap dung céng thirc Bayes, ta cé

P(B)P(A|B) _ 55
P(4) 118

Nhu vdy, GV t6 chirc cho HS thuyét trinh, thao
ludn nhom va bao cao gbop phan vao viéc PTNL
GTTH cta HS, glup HS hiéu rd hon vé cach ap dung
kién thirc xac suat vao cac tinh hudng TT, sir dung
cac ki hiéu, cong thirc toan hoc mét cach chinh xac,
hiéu qua va tu tin khi dién dat ¥ kién va giai phap cua
ca nhan, hodc cuia tap thé.

3. Két luan

Ning luc GTTH khong chi gitip HS hiéu sédu hon
vé toan hoc, ma con gitp HS phat trién ki nang lam
viéc nhom va ki nang giao tiép; hoat dong thuc hanh
va trai nghiém vé chu dé Xac suit c6 diéu kién, dé
giai cac BTTT, lam sinh dong va thu hit dam mé hoc
toan cua HS. Viéc van dung nang lyc GTTH dé giai
quyét cac BTTT trong DH chu d& Xac suit c6 diéu
kién 1a can thiét. HS phat trién dugc nang lyc giao
tiép va hop tac théng qua viéc nghe hiéu, doc hleu
ghi chép, dién ta dugc cac thong tin toan hoc cin
thiét trong vin ban toan hoc; thong qua sir dung hiéu
quéa ngdn ngir toan hoc két hop véi ngon ngir thong
thudng dé trao doi, trinh bay duoc cac nodi dung, ¥
tuong, giai phap toan hoc, twong tac voi nguoi khac;
ddng thoi thé hién su ty tin, ton trong ngudi d6i thoai
khi mo t4, giai thich cac ndi dung, y tudng toan hoc.

Vi vy, PTNL GTTH trong DH chu d& nay, dong

P(B[A)=

vai tro quan trong va thiét thuc. Giap GV nhan dién
r0 nhiing biéu hién ctia GTTH va dua ra duoc cac
bién phap tuong thich, GV ¢6 dugc phuong phap
giang day hop li vé& cac BTTT & chu dé nay va cac
chu dé toan hoc khac, HS phat trién duge nang lyc
GTTH 6 truong pho thong. Day 1a co s dé chung toi
cling nhu GV toan bac trung hoc phd thong, tiép tuc
nghién ctru chu dé nay, ciing nhu cac ndi dung khac
trong Chuo‘ng trinh Gido duc ph6 thong mén Toan
2018, gbép phan nang cao chit lugng DH toan phd
thong, dap tmg yéu cau ddi méi gido duc.
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