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1. Đặt vấn đề 
Giải tích bao gồm dãy số, giới hạn, liên tục, đạo 

hàm, tích phân và vi phân. Các nội dung của giải tích 
là các đối tượng toán học được giảng dạy và nghiên 
cứu ở bậc phổ thông và bậc đại học. Đạo hàm là một 
nội dung quan trọng của giải tích và có nhiều ứng dụng 
trong Vật Lý, Kỹ Thuật, Kinh Tế,…Trong Chương 
trình Giáo dục Phổ thông môn Toán năm 2018, nội 
dung đạo hàm được đưa vào chương trình lớp 11, học 
kì 2 và những ứng dụng của đạo hàm để khảo sát sự 
biến thiên và vẽ đồ thị của hàm số ở lớp 12, học kì 1. 
Vì đạo hàm của một hàm số có thể giải thích thông 
qua biểu thức đại số, bảng biến thiên hoặc đồ thị nên 
việc dạy học đạo hàm có nhiều tiềm năng phát triển 
năng lực giao tiếp toán học (NLGTTH) của học sinh 
(HS). Trong bài báo này, sau phần trình bày khái niệm 
NLGTTH, tác giả đề xuất một số giải pháp dạy học 
đạo hàm nhằm phát triển NLGTTH của HS.
2. Nội dung nghiên cứu

Giao tiếp đóng vai trò quan trọng trong quá trình 
dạy học bởi thông qua giao tiếp, HS có thể chia sẻ các 
ý tưởng với HS, với giáo viên (GV). Theo Hội đồng 
Quốc gia GV Toán của Hoa Kì (The National Council 
of Teachers of Mathematics) gọi tắt là NCTM, giao 
tiếp toán học trong quá trình dạy học Toán bao gồm 
chia sẻ các ý tưởng, làm rõ sự hiểu biết bằng lời và 
bằng văn bản cần rõ ràng, thuyết phục, phù hợp khi 
sử dụng ngôn ngữ toán học (NCTM, 2000). 

NLGTTH là một trong năm thành phần cốt lõi 
của năng lực toán học cần được phát triển cho học 
sinh. Việc phát triển NLGTTH trong dạy học đạo 
hàm  là rất cần thiết, bởi nó nó giúp HS vừa hiểu sâu 
khái niệm đạo hàm vừa phát triển khả năng trao đổi, 
chia sẻ các ý tưởng toán học.

Khi nghiên cứu đạo hàm, Orton (1983) là một 
trong những người đầu tiên nghiên cứu khó khăn 
của HS với đạo hàm. Mặc dù các HS thành thạo tính 
toán đạo hàm, nhưng ông đã tìm thấy những hiểu 
lầm đáng kể về đạo hàm như tốc độ thay đổi và biểu 
diễn đồ thị của đạo hàm. Orton cho rằng nguyên 
nhân là ở cách hiểu của người học về giới hạn cũng 
như về tỉ số và tỉ lệ của sự thay đổi. Byerley và các 
cộng sự (2012) đã nghiên cứu khó khăn của HS trong 
việc nhận ra thương số như một thước đo kích thước 
tương đối, khía cạnh tỉ số và tỉ lệ của sự thay đổi cản 
trở sự hiểu biết đạo hàm của HS

Baker và các cộng sự (2002) nhấn mạnh sự khó 
khăn của HS trong việc kết hợp kiến thức về đạo 
hàm cấp hai vào việc vẽ đồ thị của hàm số. Các tác 
giả phỏng đoán rằng điều này có thể phát sinh từ việc 
thiếu công nhận đạo hàm như một hàm số.

Nghiên cứu của Haciomeroglu (2007) cho thấy 
rằng kiến thức của những HS tham gia có liên quan 
chặt chẽ với quá trình biểu diễn toán học, suy nghĩ 
của họ chỉ tập trung một khía cạnh hoặc quá tin cậy 
vào một loại biểu diễn làm trở ngại hiểu biết đồ thị 
đạo hàm của họ.

Các tác giả Hoa Ánh Tường (2014) và Vũ Thị 
Bình (2016) dựa trên nghiên cứu bài học, nghiên cứu 
bài toán kết thúc mở và biểu diễn toán học để phát 
triển NLGTTH bằng ngôn ngữ viết cho HS. Tác giả 
Nguyễn Ái Quốc (2022) cũng dựa trên hình thức dạy 
học Toán thông qua tranh luận khoa học để phát triển 
các thành tố của NLGTTH cho HS. Tác giả Vương 
Vĩnh Phát (2021) còn nghiên cứu đánh giá NLGTTH 
bằng ngôn ngữ viết và bằng lời của HS.
2.1. Năng lực giao tiếp toán học

Theo NCTM (2000), NLGTTH là khả năng của 

Nghiên cứu đề xuất một số giải pháp dạy học đạo hàm 
nhằm phát triển năng lực giao tiếp toán học của học sinh
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Abstract: Mathematical communication competence is one of the five core components of mathematical 
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for students in teaching Mathematics is very necessary because it is consistent with the general mathematics 
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HS trình bày, diễn đạt, giải thích, chia sẻ các nội 
dung toán học và khả năng tiếp nhận phần trình bày, 
diễn đạt, giải thích, chia sẻ các nội dung toán học.

Chương trình giáo dục phổ thông môn Toán đã 
nêu bốn thành tố của năng lực giao tiếp toán học của 
HS: (1) Khả năng nghe hiểu, đọc hiểu và ghi chép 
thông tin toán học; (2) Khả năng trình bày, diễn đạt; 
(3) Khả năng sử dụng NNTH, ngôn ngữ tự nhiên; (4) 
Sự tự tin trong giao tiếp. 

Như vậy, chương trình giáo dục phổ thông môn 
Toán (2018) đã mô tả NLGTTH thông qua các thuật 
ngữ như: nghe hiểu, đọc hiểu; ghi chép được; trình 
bày, diễn đạt (nói hoặc viết) được; sử dụng hiệu quả 
ngôn ngữ khi trình bày, giải thích và đánh giá các ý 
tưởng toán học (Đỗ Đức Thái et al., 2020, tr.16).
2.2. Một số giải pháp dạy học đạo hàm nhằm phát 
triển năng lực giao tiếp toán học của học sinh

a) Khuyến khích thảo luận toán học
- Thảo luận nhóm: Tổ chức HS thành các nhóm 

nhỏ để các em cộng tác giải quyết vấn đề đạo hàm. 
Điều này thúc đẩy thảo luận và chia sẻ các phương 
pháp giải khác nhau.

- Suy nghĩ –  Nhóm đôi – Chia sẻ: Yêu cầu cá 
nhân HS suy nghĩ về bài toán đạo hàm, thảo luận suy 
nghĩ của mình với bạn học, sau đó chia sẻ với cả lớp.

Để giúp HS suy nghĩ và thảo luận nhóm, GV cần 
thiết kế quy trình dạy học phù hợp. Chẳng hạn: Giai 
đoạn 1: Làm việc cá nhân; Giai đoạn 2: Làm việc 
nhóm đôi; Giai đoạn 3: Làm việc nhóm bốn; Giai 
đoạn 4: Tổng kết.

b) Sử dụng nhiều biểu diễn toán học khác nhau
GV có thể dùng nhiều biểu diễn khác nhau và 

chuyển đổi giữa các hình thức biểu diễn đó. Chẳng 
hạn: HS cần biết cách xác định đạo hàm, dấu của đạo 
hàm khi hàm số có thể cho dưới dạng một công thức, 
một bảng biến thiên hay đồ thị.

GV cũng có thể cho các tình huống thực tiễn, như 
xác định vận tốc, gia tốc của chuyển động để giúp 
HS giao tiếp sự hiểu biết của họ thông qua các tình 
huống thực tiễn.

c) Tập trung vào từ vựng và ngôn ngữ toán học
- Từ vựng toán học: GV giới thiệu và củng cố các 

từ vựng liên quan đến đạo hàm như giới hạn, hệ số 
góc, tốc độ thay đổi tức thời để giúp HS diễn đạt suy 
nghĩ của mình một cách rõ ràng.

 - Cung cấp một câu trả lời ngắn để HS diễn đạt 
lý lẽ của mình. Chẳng hạn, “Đạo hàm của hàm số  tại  
biểu thị …” hay “Đạo hàm của hàm số  tại  là giới 
hạn của…”.

d) Khuyến khích giải thích bằng văn bản

- Giải thích các chiến lược giải: GV yêu cầu HS 
trình bày các lời giải bằng văn bản khi giải các bài 
toán đạo hàm. Điều này giúp các em diễn đạt suy 
nghĩ của mình.

- GV yêu cầu HS ghi lại những lưu ý và kinh 
nghiệm vượt qua thử thách đã gặp phải khi giải bài 
toán đạo hàm.

e) Sử dụng công nghệ và công cụ
- HS có thể sử dụng phần mềm như GeoGebra để 

vẽ đồ thị và đồ thị đạo hàm trên cùng hệ trục tọa độ, 
từ đó mô tả những gì họ quan sát được.

f) Sử dụng câu hỏi kết thúc mở
Câu hỏi kết thúc mở trong giáo dục toán là một 

câu hỏi có: Nhiều câu trả lời đúng và nhiều cách để 
đi đến câu trả lời đúng. Khi đặt câu hỏi kết thúc mở, 
GV không những yêu cầu HS tính được kết quả mà 
GV còn yêu cầu HS giải thích câu trả lời của các em. 
Điều này giúp các em hiểu sâu khái niệm toán học và 
thúc đẩy giao tiếp toán học.

g) Đánh giá NLGTTH
- Xây dựng một bảng các tiêu chí đánh giá 

NLGTTH của HS khi học đạo hàm: Xây dựng các 
tiêu chí đánh giá không chỉ tính chính xác của đạo 
hàm mà còn cả tính rõ ràng và mạch lạc của các giải 
thích do HS đưa ra. 

- Phản hồi của bạn học cùng lớp: Kết hợp các cơ 
hội đánh giá của các bạn, HS có thể đưa ra nhận xét 
về lời giải thích và lập luận của các bạn khác.

h) Tạo môi trường học tập thân thiện
- Khuyến khích chấp nhận sai lầm: Môi trường 

học tập thân thiện, khuyến khích HS chia sẻ ý tưởng 
của mình, ngay cả ý tưởng chưa hoàn chỉnh hoặc sai 
lầm. GV nhấn mạnh sai lầm là một phần quan trọng 
của việc học.

- Khen ngợi các phương pháp tiếp cận khác nhau 
khi giải quyết vấn đề đạo hàm, HS có thể đưa ra 
nhiều cách giải khác nhau để đi đến kết quả.
3. Kết luận

Nghiên cứu đề xuất một số giải pháp khi dạy 
học đạo hàm của hàm số đã chỉ ra nhiều giải pháp 
khác nhau giúp GV có thể dạy học đạo hàm nhằm 
phát triển NLGTTH của HS. GV có thể  tích hợp các 
chiến lược này vào phương pháp giảng dạy của mình 
để nâng cao NLGTTH của HS khi các em học về 
đạo hàm. Kết quả nghiên cứu không chỉ giúp các em 
hiểu sâu hơn về khái niệm mà còn chuẩn bị cho các 
em khả năng diễn đạt tư duy toán học của mình trong 
nhiều bối cảnh khác nhau.

Tuy nhiên, tác giả cũng nhận thấy việc thiết kế và 
áp dụng quy trình dạy học cần được chuẩn bị công 
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phu. Hơn nữa, các tiêu chí đánh giá NLGTTH của 
HS khi học đạo hàm cũng cần chuẩn bị khá chi tiết và 
bám sát các yêu cầu cần đạt trong Chương trình Giáo 
dục phổ thông môn Toán 2018. Việc dạy học môn 
Toán nói chung và dạy học đạo hàm nói riêng, GV 
cần quan tâm đúng mức đến sự phát triển NLGTTH 
của HS.
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