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Phat trién ning hre tw duy va lap ludn toan hoc cho hoc sinh
thong qua day hoc chwong Goc v6i duwong tron - Hinh hoc 16p 9
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Abstrat: The article proposes a number of measures to develop students’ ability to think and reason
mathematically through teaching the corner chapter with circles-Geometry 9, including: Practice for
students to perform operations thinking analytically, synthesizing in the process of learning concepts,
proving theorems or solving exercises on corners with circles;, Train students in the operations of
comparison, analogy, generalization, and specialisation in the process of solving exercises of the corner
chapter with the circle; Guide students to analyze and argue from different angles to find many different
solutions while solving the corner chapter exercises with circles.
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1. Pit van dé

Chuong trinh Gido duc phd thong mén Toan
2018 do Bo Giao duc va Pao tao ban hanh theo dinh
huéng phat trién nang lyc (NL). Tte 13, day hoc phai
déap (mg muc ti€u “kep” vira lam cho hoc sinh (HS)
hiéu sau sic noi dung kién thirc, vira phai phat trién
cho HS mat s6 thanh phan ctia NL toan hoc. Trong 5
thanh phén ctia NL toan hoc thi NL tu duy va lap luan
toan hoc ¢ nhiéu co hoi dé phat trién cho hoc sinh
trong day hoc mon Toan. Bai viét dé xuit mot sé bién
phéap phat trién NL tu duy va 1ap luan toan hoc trong
chuong goc voi duong tron - Hinh hoc 9.

2. N§i dung nghién ctru
2.1. Phén tich mét sé biéu hién ciia NL tw duy va
lgp Iudn todan hoc chii dé hé thirc lwong trong tam
gidc vuong-Hinh hoa 9

Theo chuong trinh gido duc phd théng mén Toan
2018 thi NL TD &LLTH d6i véi HS cap THCS duoc
biéu hién cu thé nhu sau: Thuc hién duoc cdac thao tac
twe duy, ddc biét biét quan sat, gidi thich dirgc sy tuong
dong va khdc biét trong nhiéu tinh hudng va thé hién
duge két qua cia viéc quan sat; T hwee hién dwoc viéc
lap ludn hop Ii khi gidi quyét van de Néu va tra loi
cau hoi khi lap ludn, giai quyét van dé. Chirng minh
diege ménh dé todn hoc khéng qud phike tap.

Trén co s6 ndi dung chuong goc voi duong tron
va cac biéu hién cua NL tu duy va 1ap luan ¢ cap
THCS, chung toi d& xuat mot sb biéu hién cua NL
nay trong chui dé nay nhu sau: HS phan tich dé tim
ra ddu hiéu dic trung cua khai niém goc & tim, goc
noi tiép, goc tao bai tia tiép tuyén va day cung, goc co
dinh ¢ trong duong tron, goc c6 dinh ¢ ngoai duong
tron; HS phan tich dé tim hiéu bai toan, sir dung dugc

s do phan tich di 1én dé tim dwong 16 gidi bai toan;
HS biét quan sat dé so sanh duoc sy giéng nhau, khac
nhau gitra cdc tinh chat goc & tam, goc ndi tiép, goc
tao boi tia tiép tuyén va ddy cung, goc c6 dinh & trong
duodng tron, goc co dinh ngoai duong tron, cac dau
hiéu nhan biét tir gidc noi tiép. Biéu hién vé 1ap luan:
HS biét 1ap luan hop 1y dé tim ra 101 giai bai toan, biét
1ap luan theo nhiéu huéng khac nhau dé tim nhiéu 1oi
giai khac nhau; HS trd 161 dugc cac cau hoi khi lap
luén, tr d6 trinh bay 101 giai kém theo can ct suy luan
trong qua trinh gidi cac bai tdp hay qua trinh chung
minh dinh 1y chuong goc véi duong tron.
2.2. Bién phdp phdt trién NL tw duy va ldp ludn
todan hoc cho hoc sinh thong qua day hoc chuwong
goc voi duwong tron
2.2.1. Bien phap 1: Tap cho HS thyc hi¢n cac thao
tac tw duy phan tich, tong hop trong qud trinh hoc
tdp khai niém, chung minh dinh ly hay giai bai tap
chuwong goc voi duwong tron

- Muyc dich cua bién phap

+ Giup HS c6 ki nang phan tich cac tinh chat ddc
trung cta khai niém dé hiéu dung khai niém, phan
tich dé tim hiéu noi dung bai toan giira diéu kién da
cho (gia thiét) voi didu kién phai tim (két luan); sir
dung so d6 phan tich di 1én dé tim duong 16i giai bai
toan hodc tim duong 16i chimg minh dinh 1.

+ Giap HS ¢6 ki ning tong hop dit kién, sip xép
161 gidi mot cach hop li, rd rang, chat ché.

- Cach thue thuc hién

+ GV lua chon hé théng bai tap hoac dinh li trong
chuong gbéc véi duong tron cd co hdi rén luyén cho
HS céc thao tac tu duy (phan tich, tong hop)

+ GV huéng dan HS tim 15i giai bai toan hoic
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chimg minh dinh 1y théng qua hé thong cau hoi hodc
theo nhém dé HS thuc hién

Vi du 1: Cho bai toan sau: Trén cac canh BC, DC
ctia hinh vudng ABCD lay lan luot hai diém E va N
sao cho EAN = 45°. Pudng chéo BD cit AE va AN
lan luot & 7 va K. Goi H 1a giao diém cua NI va EK.
Chimng minh AH L NE. A B

GV tiap cho HS phan I
tich dé tim hiéu ndi dung
bai toan thong qua cac cau 7
hoi: Bai toan cho biét gi? K
Can chimg minh gi?

GV: Em hay v€ hinh va
ghi gia thiét, két luan cua N
bai toan.

GV: Sir dung so d6 phan tich di 1én dé tim duong
16i giai qua hé théng cau hoi nhu sau:

GV: Dé AH L NE thi can phai chimg minh gi?

HS: Chirng minh A 1a trgc tdm ctia AAEN)

GV: Mudn H 1a tryc tim ctia AAEN ta phai chimg
minh gi?

HS: Cin ching minh EK L AN va NI L AE

GV: Mubn c6 EK L ANva NI L AE ta can chimg
minh céc tir gidc nao noi tiép?

HS: Két qua mong doi tra 16i dugc ta can ching
minh ABEK, ABNI ndi tiép

GV: Vay em hdy chimg minh theo két qua goi ¥.

Két qua mong doi HS sé& trinh bay duogc chimng
minh nhu sau: ABCD Vi la hinh vuong c6 duong
chéo BD = BDC = CBD = 45° hay NDI = 45° va
KBE = 45, Xét ttt gisc IADN c6 [AN = 45° (gt) va
IDN= 45° (ching minh trén) = IAN _ [DN, ma hai
gdc niy c6 hai dinh lién tiép 1a 4 va D ctng nhin canh
IN = I4DN ndi tiép duoc = ADN + AIN = 180°
(tong hai goc ddi cua tir gidc ndi tiép), ma ADN =
90°(gt) = AIN = 90°hay NI L AE (1).

Tuong tw EK L AN (2).

Tu (1) va (2) = H la tryc tdm cua AAEN

= AH1 NE.

Qua bai toan nay, HS c6 co hdi thuc hién thao tac

phan tich, tong hop gbp phan hinh thanh NL tu duy
va lap luan toan hoc.
2.2.2. Bién phap 2: Ren luyén cho hoc sinh cac thao
tac so sanh, twong tw, khdi quat hoa, dac biét hoa
trong qua trinh giai bai tdp chuwong goc voi duong
tron

- Muc dich cua bién phap

+ Giap HS biét quan sat, giai thich dugc sy tuong
dong, khac biét trong nhiéu tinh hudng va thé hién
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duogc két qua cua viée quan sat.

+ Giup HS kién tao tri thirc, nim ving cac khai
niém, dinh li, tinh chét, hé qua, dao sau kién thirc, m&
rong bai toan vé goc véi dudng tron

+ Gitp HS kha nang dé xuat bai toan tong quat,
gop phan rén luyén thao tac tu duy khai quat hoa,
dac biét hoa.

- Cach thue thuc hién

GV lua chon bai toan géc, hudng dan HS st dung
cac thao tac tu duy nhu: dac biét hoa, tuong tu hoa,
khai quat héa dé di dén bai toan dac bit, bai toan
tuong tu, bai toan dao, bai toan téng quat; Xét sy
thay doi gia thiét tir d6 dan dén su thay doi twong
ung cua két luan, dé xay dung, dé xuat bai toan méi.

Vi du 2 (minh
hoa dé xudt bai
toan twong tu): Xét
bai toan 1. Cho hai
duong tron (O) va
(0" cét nhau tai 4
va B. Tiép tuyén tai
A cia duong tron
(0" cit duong tron
(O) tai diém thtr hai P. Tia PB cit dudng tron (O') tai
Q. Chimg minh dudng thing 40 song song voi tiép
tuyén tai ctia duong tron (O).

GV huéng dan HS tim huéng gidi bai toan thong
qua hé thdng cau hoi:

Dé chimg minh Px / AQ ta chimg minh hai goc
nao bang nhau? (XPQ = PQA)

Goc (xPQ = ABP vi sao? (goc ndi tiép va goc tao

boi tiép tuyén va diy cung chin cung PB cua duong
tron (0)).

Goc AOP = BAPvi sa0? (goc noi tiép va goc tao
boi tiép tuyén va ddy cung chin cung AmB cia
duong tron (0").

Dua trén két qua phan tich HS trinh bay 10i giai

Taco: QPx = PAB (goc ndi tiép va goc tao bai tiép
tuyén va diy cung cing chin PB cua duong tron (0),
AOP = BAP (goc ndi tiép va goc tao boi tiép tuyén
va day cung chin cung AmB cia dudng tron (O ')
=BPx = AQP, ma hai gbc ¢ vi tri so le trong
=Px /| AQ.

Tir Bai toan 1 GV dit van dé néu ta thay tiép
tuyén P4 cua duong tron (0') boi cat tuyén PAR cua
duong tron (0') thi ta dugc bai todn nao?

Két qua mong doi ¢é bai todn twong tie: Bai todn
1.1. Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai 4
va B. Goi P 1a mot diém thudc duong tron (O). Cac
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duong thing PA,
PB lan lugt cit
duong tron (O ")
tai R va Q. Ching
minh duong thing
RQ song song vdi
tiép tuyén tai P
cua duong tron
(0). N
2.2.3. Bién phap 3: Huong dan HS phan tich, ldp
ludn dwdi nhiéu géc dé khdc nhau d@é tim nhiéu loi
gidi khac nhau trong khi gidi bai tdp chwong goc voi
duong tron.

Muc dich cua bién phap: Giap HS c¢6 cach suy
dién va 1ap luan khac nhau khi giai quyét ciing mot
bai toan, qua d6 tim dugc nhiéu phuong an giai quyét
khac nhau.

Cach thire thuc hién: GV lya chon hé théng bai
tap c6 nhiéu cach giai, huéng dan cho HS suy luan
theo cac hudng khac nhau dé tim ra cic cach giai
khac nhau.

Vi du 3. Cho AABC nhon néi tiép dudng tron (0) co
hai dudng cao BE va CF. Chimg minh rang O4 L EF.

GV dinh hudng HS phan tich gia thiét, két luan,
tim toi 101 giai dua ra duge nhiéu 16i giai khac nhau.
GV: Bai toan yéu cau ching minh O4 L EF. Ta ¢6
thé chimg minh hai duong thing vudng goc theo cac
phuong phap nao?

Két qua mong doi, ¢ thé tim dugc 3 hudng giai
(hudng 1: Str dung tinh chat mot dudng thang vudng
goc voi mot trong hai dudng thing song song thi
vuodng goc v6i duong thang con lai; huéng 2: goc dbi
dién véi goc vudng trong tir gidc noi tiép; hudng 3:
duong kinh di qua diém chinh giira ctia mot cung thi
vudng goc véi ddy cing cung y). Két qua mong doi,
HS sé thuc hién duoc theo 3 cach sau:

Cich 1: V& tia tiép tuyén
ctua duong tron (O).

=04 L Ax (1)

Ta c6 XxAB = ACB (goc tao
boi tiép tuyén va day va goc
nodi tiép cung chin cung AB
cua (0))

Vi BFEC 16i tiép nén AFE = ACB (cung bu voi
EFB)

—AFE = xAB (va hai goc nay & vi tri so le trong)

=FE /| Ax (2).

T (1) va (2) = 04 L EF.

Cdch 2: Goi N 1a giao diém cua A0 voi (0). T
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giac BFEC noi tiép nén A
AFI = ACB (cing bu v6i BFE),
ma ANB = ACB = AFI = ANB
AXét Atl'I giéc FINB co
BFI + BNI = BFI + IFA=18("

=t giac FINB noi tiép dugc

=NBF + NIF= 180",

= NIF hay O4 L EF.

Cich 3: Puong thiang EF
cit duong tron (O) tai P va Q

Taco

AFE = % (sd@ + sd@)

ACB = %(sd@+ sdPB)

Ma AFE = ACB (cung bu v6i BFE) = 4AQ = A4P.

= 04 L PQ hay OA L EF.

Nhu vdy viéc GV dinh huéng dé HS tim nhiéu
hudng giai 13 rat can thiét trong qua trinh phét trién NL
TD&LLTH cho HS. Viéc phan tich tim nhiéu huéng
giai gitip cho cic em nhin mot bai toan dudi nhiéu goc
d6 khac nhau va rén luyén tu duy mém déo cho HS.

3. Két luan

Bai viét da dé xuit mot sb bién phap nham phat
trién NL tu duy va 1ap luan toan hoc cho HS thong
qua day hoc chuwong goc v6i duong tron. O mdi bién
phap da néu muc dich, cach thic thyc hién va cac vi
du minh hoa dugc chon loc trong chuong goc voi
dudng tron. Chiing t6i hi vong bai viét nay s& 1a tai
liéu tham khao hiru ich cho GV va HS THCS trong
qua trinh day va hoc chuong goc voi duong tron.
Tai liéu tham khao

[1]. BO Gido duc va Bao tao (2018). Churong trinh
gido duc phé théng — Chirong trinh tong thé (Ban
hanh kém theo Théng tw sé 32/2018/TT-BGDPT
ngay 26/12/2018 cua B¢ trircong By Giao duc va Pao
tao).

[2]. B6 Gido duc va bBao tao (2018). Chuong trinh
gido duc phé théng mén Todn (Ban hanh kém theo
Théng tw s6 32/2018/TT-BGDPT ngay 26/12/2018
cua B¢ truong Bo Gido duc va Dao tao).

[3]. Phan Btrc Chinh (Téng Chu bién), Ton Than
(Chu bién), Vit Hiru Binh, Tran Phuong Dung, Ngb
Hitu Diing, Lé Van Hong va Nguyén Hitu Thao.
Toan 9 tdp hai. NXB Gido duc.

[4]. DS Ptic Thai (Chu bién), D3 Tién Pat, Pham
Xuan Chung, Nguyén Son Ha, Pham S§ Nam (2019).
Huéng dan day hoc mén Toan THCS. Ha Noi: NXB
Pai hoc Su pham.

4 Journal homepage: www.tapchithietbigiaoduc.vn





