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Tom tat

Ndng lyc gidi quyét vdn dé toan hoc 1a mét trong ndm nang luc quan trong ma hoc
sinh cac cap can phdai dat dwoc theo Chwong trinh Gido duc phé thong mdn toan cua B
Giao duc va Pao tao dugc ban hanh nam 2018. C6 rat nhiéu phirong phép dwoc dé xudt
nham phat trién nang luc gidi quyet van dé toan hoc cho hoc sinh trong day hoc méon toan
trong nhiéu nghién cizu. Bai viér dé cdp dén céc bleu hién, quy trinh va phwong phap day
hoc theo huwéng phét trién nang luc gidi quyét vdn dé toan hoc cho hoc sinh lép 12 théng
qua day hoc gidi bai tap cha d@é "Dién tich hinh phang".

Tar khoa: gidgi quyét vin dé toan hoc, ndang liec todn hoc, eng dung hinh hoc cua tich phan

Abstract

DEVELOPING MATHEMATICAL PROBLEM SOLVING CAPACITY FOR

GRADE 12 STUDENTS THROUGH TEACHING SOLVING EXERCISES

TOPIC "AREA OF PLANE FIGURES"

Mathematical problem solving capacity is one of the five important capacities that
students at all levels need to achieve according to the General Education Mathematics
Program of the Ministry of Education and Training issued in 2018. There are many
methods proposed to develop mathematical problem solving capacity for students in
teaching mathematics in many studies. This article discusses the manifestation, processes
and teaching methods towards developing mathematical problem solving capacity for 12
grade students through teaching and solving exercises on the topic “Area of plane figures .

1. Gidi thiéu

Trong Chuong trinh Giao duc pho thong nam 2018 cua Bo Gido duc va dao tao da
néu rd muc tiéu caa mén toan cap trung hoc phd thong nhur sau: "Gop phan hinh thanh va
phat trlen nang lyc toan hoc vai yéu cau can dat: néu va tra 11 duoc cau hoi khi 1ap luan,
giai quyét van dé; sir dung dugc cac phuong phap 1ap luan, quy nap va suy dién dé hiéu
duogc nhirng cach thirc khac nhau trong viéc giai quyet vén dé; thiét 1ap duoc md hinh hoa
dé mo ta tinh hudng, tir d6 dua ra cach giai quyét van dé toan hoc dat ra trong mo hinh
duoc thiét 1ap; thuc hién va trinh bay duoc giai phap giai quyét van dé va danh gia duoc
giai phap da thuc hién, phan anh dugc gia tri cua giai phap, khai quat hoa dugc cho van
dé tuong tu; st dung duoc cong cy, phuong tién toan trong hoc tap, kham phé va giai
quyét van dé toan hoc".
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Mon toan la mét trong nhitng thanh t6 quan trong, gop phan hinh thanh va phat trién
cho hoc sinh ning luc todn hoc gom nam thanh phan cét 16i sau: nang lye tu duy va lap
luan to&n hoc; nang lyc md hinh héa toan hoc; niang luc giai quyét vin dé toan hoc; nang
lyc giao tiép toan hoc; ‘nang luc sir dung cong cu, phuong tién hoc toan. Ching ta thay
rang nang luc giai quyét van dé toan hoc 1a mét trong nhimg nang luc toan hoc nong cot
ma hoc sinh can dat duoc khi hoc toan. Phan Anh Tai (2014) cho rang néng luc hiéu, phat
hi¢n va dua ra dugc bién phap giai quyét duoc van dé la cac yéu td quan trong hinh thanh
nén nang luc giai quyet van dé toan hoc cua hoc sinh. Ning luc giai quyet van de toan
hoc duoc hoc sinh thé hién & chd: Nhan biét, phat hién, xac dinh duoc van dé can giai
quyét bang toan hoc; tir cac dir kién dé bai cho, hoc sinh ¢6 thé lya chon va dé xuat duoc
hudng giai quyet bang cach su dung linh hoat, két hop cac kién thiic, ky ning toan hoc
tuong thich dé giai quyet van dé dit ra. Thong qua do, hoc sinh c6 thé trinh bay hoic danh
gia duoc giai phap dé ra, khai quat hoa dugc cho van dé twong ty Va cac bai toan co yéu
td thuc tién.

Trong chuong trinh toan 16p 12, chuyén dé Ung dung hinh hoc cia tich phan trong
d6 chu dé "Dién tich hinh phang" 12 mét van dé tha vi d6i véi hoc sinh. Cac em hoc sinh s&
tiép can vai nhiéu dang bai tap khac nhau lién quan dén chu dé nay. Dé giai thanh thao cac
dang bai tap trong chii d&, hoc sinh can nam that viing kién thirc, dong thoi phai biét céch
van dung linh hoat vao tung tinh huong toan hoc cu thé cua ting dang bai tap dé giai quyét
duoc van dé dit ra. Vi mong mudn glup cho nang lyc glal quyét van dé toan hoc caa hoc
sinh duoc phét trién khi hoc chu dé nay, bai viét d¢ cap dén cac biéu hién va quy trinh day
hoc, ddng thoi, dé xuat hai phuong thuc day hoc giai bai tap chu dé " Dién tich hinh phang"
theo huéng phét trién ning luc giai quyét van dé toan hoc cho hoc sinh 16p 12.

2. Tong quan c4c nghién ciru truwéc

Viéc phét trién nang luc giai quyét van dé cho hoc sinh trong day hoc mén toan dac
biét 12 hoc sinh cap trung hoc phé thong dwoc nhiéu nha nghién ctu, nha gido duc quan
tam. Céc biéu hién va cau tric cua ning luc giai quyét van dé da duoc nhom tac gia B
Thi Hong Minh va Bui Minh Bac (2019) tim hiéu, nghién ciu. Dac biét, nhom tac gia
quan tdm viéc phét trién ning luc thdng qua cac cau hoi dinh hudng, song song d6 nhom
téc gia phan biét cau hoi truyen théng va cau hoi dinh huéng dé tir d6 thiét ké mot sb dang
bai tap nham danh gia nang lyc giai quyét van dé toan hoc cho hoc sinh khi day hoc chu
dé lién quan dén “ham so” Nguyén Ngoc Ha va Nguyén Vin Thai Binh (2020) cho rang
d6i khi viéc giai mot sé phuong trinh bang phuong phép co ban thong thuong s& dua
phuong trinh tré nén phirc tap hon, hoc sinh s€ gap kho khan trong qua trinh giai, tuy nhién
néu dua vé phuong phap vecto thi viéc giai bai todn tré nén don gian hon rat nhiéu. Bén
canh d6, nhom tac gia da dwa ra mot s6 vi dy minh hoa cting nhirng phan tich rat chi tiét,
cu thé nham gitp hoc sinh phéat trlen nang luc giai quyét van dé toan hoc khi ap dung
phuong phap vecto vao giai mot sé phuong trinh. V5 Xuan Mai va T6 Quoc Loc (2023)
da trinh bay bon bién phap nham gilp hoc sinh phét trién nang luc giai quyét van dé toan
hoc théng qua day hoc giai bai tap noi dung phuong trinh quy vé phuong trinh bac hai
trong chwong trinh 16p 10. Céc bién phap duoc xay dung nham gitp hoc sinh nam viing
va van dung duoc cac kién thire da hoc vao giai bai tap, dong thoi gitp hoc sinh thuc hién
thanh thao quy trinh giai bai tap theo huéng phét trién ning luc, hoc sinh c6 thé nhin van
dé theo nhiéu goc d6 khac nhau dé tir d6 co6 thé dua ra nhiéu 10i giai khac nhau cho ciing
mot bai toan, hon nita hoc sinh cd thé &p dung phuong trinh giai cac bai toan cd yéu té
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thyc tién dé thay duoc tinh ing dung cua kién thire da hoc vao cudc song hang ngay.
Nguyén Hitu Hau va nnk. (2023) da dé Xuat cac phuong phap khi day hoc chu dé céc hé
thirc luong trong tam giac nham phat trién nang lyc giai quyét van dé toan hoc cho hoc
sinh, cac phuong phap tap trung viéc thiét ké, xay dung céc hinh anh, mé hinh tryc quan;
tao cac tinh hudng co yéu t0 thuc té nham tao dong luc cho hoc sinh vén dung kién thirc
d3 hoc vao giai quyét cac van dé thuc tién.

Mic di c6 nhiéu tac gia quan tdm nghién ctru dén viéc dé xut cac phuong phap day
hoc nham phét trién nang lyc giai quyét van dé todn hoc cho hoc sinh vai nhiéu chu dé khac
nhau trong chwong trinh toan trung hoc phé thong. Tuy nhién, chling t0i van chua tim thdy
nghién ciru dé cap dén viéc phat trién nang luc giai quyét van dé toan hoc cho hoc sinh khi
hoc chu @& “Dién tich hinh phang” trong chuong trinh toan 16p 12, do do bai viét tlep tuc
tiép can huéng nghién ctru nay va dé xuat cac phuong thirc day hoc nhiam phét trién ndng
lyc giai quyét van dé toan hoc cho hoc sinh 16p 12 théng qua cha dé “Dién tich hinh phang”.

3. N@i dung va két qua nghién ciéu
3.1. Nang luc gidgi quyét vin dé toan hec

C6 nhiéu quan niém khac nhau vé ning luc giai quyét van dé toan hoc, nhung c6
thé hiéu mot cach chung nhat 1a néng lyc giai quyet Van dé toan hoc cua hoc sinh dugc
hop thanh tir cac yeu t6, bao gom nang luc doc, hiéu van dé; nang luc tim toi dé dé xuat
bién phap giai quyét cho van dé dat ra tir cac kién thirc, k§ nang, kinh nghiém trong qué
trinh hoc toén; song song do c6 thé phét hién nhiéu giai phap khac nhau c6 thé cling giai
quyet cho mot van dé tir d6 hoc sinh blet can nhac, lya chon bién phap phu hop cling nhu
biét van dung dé giai quyét van dé c6 yéu td tuong tir va c6 yéu té thyc té.

Giai quyét van dé toan hoc 1a ning lyc doi hoi hoc sinh phai biét két hop mét cach
linh hoat, hai hoa, dong bo giira cac yéu té nhu: phat hién, nhan biét, x4c dinh duoc cac van
dé toan hoc duoc néu ra, tir d6 hoc sinh van dung cac kién thic toan hoc két hop ki ning
xir Iy tinh hung todn hoc dé dé ra phwong an t6i wu nhat dé giai quyét van dé duoc dat ra.

Viéc phét trién cac ning luc toan hoc dic thu néi chung, ning luc giai quyét van dé
toan hoc noi riéng 1a van dé rat can thiét va can phai thuc hién trong quéa trinh day hoc dic
biét 1a day hoc giai bai tap. Thong qua viéc giai bai tap hoc sinh c6 thé kham pha, phat hién
ra nhidu hudng dé giai mot bai toan khéng c6 san thuat toan ciing nhu quy trinh cy thé.

Bang sau trinh bay lai cac thanh phan cia nang luc giai quyét van dé toan hoc va
yéu cau can dat cia hoc sinh cap trung hoc phé thong theo Bo gido duc va dio tao (2018):

Ning luc giai quyét van dé toan hoc

Thanh phan ning luc Yéu cdu cin dat
- Nhan biét, phét hi¢n duoc van dé can giai | - Xac dinh duoc tinh hudng c6 van d¢; thu thap, sip
quyét bang toan hoc. Xép, giai thich va danh gia dugc do tin ciy cua théng

tin; chia sé sy am hiéu van dé véi nguoi khéc.

- Lya chon, dé xuét dugc cach thic, giai phap | - Lua chon va thiét lap dugc cach thic, quy trinh giai
giai quyét van de. quyét van de.

- Sir dung duoc cac kién thic, k§ ning toan hoc | - Thuc hién va trinh bay dwoc giai phap giai quyét van
tuong thich (bao gom céc codng cu va thuat | de.

toan) dé giai quyét van dé.
- Danh gia dugc giai phap dé ra va khéi quét | - Panh gia duoc giai phap da thuc hién; phan anh dugc
hoa duoc cho van dé tuong tu. gid tri cta giai phap; khai quat hoa dugc cho van dé
tuong tu.
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Tu nhing yéu ciu trén, ching toi dé xuat quy trinh day hoc giai bai tap nham giup
cho hoc sinh cap trung hoc pho thdng noi chung va hoc sinh 16p 12 noi riéng phat trién
duoc nang luc giai quyét van dé toan hoc, cu thé nhu sau:

Budc 1: Nhan biét, phét hién duoc van dé can giai quyét bang toan hoc: O budc
nay, hop sinh can doc $% dé bai d€ xac dinh gia thiét - ket luan caa b:}li toan, tir d6 rut ra
dugc van de can giai quyét thong qua viéc thu thap cac dir kién cua de bai.

Budc 2: Lya chon, dé xuat duoc céch thuc, giai phap giai quyet van dé: O budc
nay, hoc sinh tim céch giai bai toan bang cach tong hop cac gid thiét, cac dir kién cua bai
toan, lya chon phuong phap phu hop véi cac diéu kién cua dé bai dé tir 46 dua ra cach
giai t6i wru cho bai toan.

Budéc 3: Sir dung duoc cac kién thirc, k§ nang toan hoc twong thich (bao gdm céc
cdng cu va thuat toan) dé giai quyét van dé: O budc nay, tir giai phap tim duoc o trén,
hoc sinh s& trinh bay bai giai mot cach chi tiét va day du bang céch két hop giita ngon
nglr va ky hiéu toén hoc.

Budc 4: Panh gia dugc giai phap dé ra va khai quat hoa dugc cho van dé tuong tu:
O budc nay, hoc sinh danh gia dugc bai giai da thyuc hién, biét cach van dung vao cac
dang toan twong tu va dang toan nang cao hoac nhirng bai toan cd yeu to thuc té.

3.2. Cic phwong thirc day hoc gidi bai t@p chii dé "Di¢n tich hinh phang™ gitp
hec sinh lép 12 phét trién ndang luc gidi quyét van dé toadn hoc

3.2.1. Phuong thirc 1: Van dung cong thire dé giai quyét cac bai tap vé tinh di¢n
tich hinh phang

Pé 1am duoc dang bai tap lién quan chu dé "Dién tich hinh phang"”, hoc sinh can
nam viing va van dung thanh thao cac cong thuc tinh dién tich hinh phang trong cac
truong hop khac nhau. Bén canh do, hoc sinh can doc ky dé bai dé xac dinh dang truong
hop va &p dung diing cong thic dé giai bai toan.

Céch thuc t6 chuc:

Gi4o vién yéu cau hoc sinh trinh bay lai céc dang bai tap vé tinh dién tich hinh phang.

Gido vién yéu cau hoc sinh trinh bay chi tiét cach giai cua ting dang bai tap di néu
O budc trén.

Qua céc cau tra loi cua hoc sinh, gido vién tong két, hé théng lai kién thic, xay
dung céc dang bai tap co ban va phuong phap giai cu thé cua tirng dang vé tinh dién tich
hinh phang.

Gi4o vién dwa ra mot s bai tap dé hoc sinh tu luyén tap. O budc ndy, can cé su két
hop hai hoa, Iiph hoat gitra giao vién va hoc sinh dé tién trinh day hoc giai bai tap dat hiéu
qua cao, cu thé nhu sau:

* \/¢& phia gido vién: Giao vién can lya chon bai tap/tinh hudng phu hop v6i noi
dung nham dat dwoc muc tiéu kién thirc dé ra. Song song do, gido vién can du kién vigc
dat cac cau hoi va cau tra 1oi mong doi trong mdi budc cua quy trinh. Cudi cling, yéu cau
hoc sinh giai bai tap theo quy trinh cac budc da dé ra.

*\/& phia hoc sinh: Thuc hién giai bai tap hoac giai quyét tinh hubng toan hoc theo
quy trinh, gdm: Xéc dinh dugc vin dé can giai quyét; tim toi, dinh hudng, lya chon
phuong phap giai; dua ra 11 giai chi tiét, phi hop; rit ra duogc phuong phép giai cho cac
bai tap twong tw hodc ning cao dac biét 1a cac bai toan ¢ yéu to thyc tién.
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Vi du. Tinh dién tich hinh phang gigi han boi d6 thi cac ham sé:
y=u(x)=x"+3x" -2,y =v(X)=X* +Xx.

Dé giai bai tap trén, hoc sinh s& thyuc hién day du cac budc sau:

Budc 1: Xdc dinh dwoc van dé can gidi quyét bang toan hoc: Thong qua dé bai, hoc
sinh tim dugc yéu cau can thyc hién 1a gi? dé bai da day du dir kién dé tinh dién tich hinh
phang chwa? gido vién can dit cau hoi dé goi y cho hoc sinh giai quyét van dé: khi tinh
dién tich hinh phang gidi han boi do thi hai ham $6, ta can tim dir kién nao? tir dir kién de
bai ta c6 d& dang tim duoc nhitng yéu té can c6 dé tinh dién tich hinh phang khéng? néu
c0, ta s& tim nhu thé nao?

Budc 2: Lya chon, dé xudt duogc cach thic, giai phap giai quyét van deé: Hoc sinh
s€ lya chon va dua ra phuong phéap gidi cho bai tap thdng qua mot so cau hoi goi ¥ cua
gido vién: Céc truong hop thudng gap khi tinh dién tich hinh phang la cac truong hop
nao? vigc veé do thi li¢u co the gilip ching ta de dang tinh dugc di¢n tich hinh phang theo
yéu cau khoéng, vi sa0?

Hoc sinh dé xuét cac phuong phép gidi cho bai tap nay: Cach 1: vé db thi cua hai
ham so, dua vao do thi cac ham so tim phan tinh dién tich, tim can caa t!'ch phén roi ap
dung cong thuc tinh di¢n tich. Cach 2: gidi phuong trinh hoanh d¢ giao diém dé tim fiugg
can cua tich phan, tr do ép dung cong thire dé tinh dién tich hinh phang theo yéu cau de
bai; néu st dung phuong phap vé d6 thi thi do thi can [phai duoc ve that chinh xac dé xac
dinh dung giao diém cua d6 thi, gi4o vién can yéu cau hoc sinh nhac lai viéc vé d6 thi
ham sb bac ba va ham s6 bac hai da duoc hoc; néu sir dung phuong phap giai phuong
trinh hoanh d6 giao diém, hoc sinh phai giai phuong trinh bac ba va luu y viéc chon can
cua tich phéan ti nghiém cho phu hop.

Budc 3: Két hop céc kién thirc, ki ning todn hoc dé giai quyét vin de:

Loi gidi mong doi cho phwong phdp vé do thi hai ham sé:

Trén cing moét hé truc toa d6, v& d6 thi cac ham s
y=u(x)=x"+3x* -2,y =Vv(X)=Xx"+X ta dugc:
R y = v(x)

5

4

2
\ |
— B
y—U(X) s 3 2 Dy 2 3 i 3
1

-3

Hinh 1. H6 th; ham sé y = u(x) vay = v(x)

_ Thong qua,d(k) thi cac ham s, ta tinh duogc dién tich hinh phang duoc gii han boi
do thi cac ham s6 da cho nhu sau:
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S :E[u(x)—v(x)]dx+j;[v(x)—u(x)]dx

=]l(x3+2x2—x—2)dx+j(—x3—2x2+x+2)dx
5 a

7
= i+§ = 3—(dvdt).
12 3 12

Loi gidi mong doi cho phwong phdp gidi phwong trinh hoanh dé giao diém:
Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua u(x) va v(x) la:
u(x)=v(x) = x*+3x* -2=x*+X,

X3 +2x5—x-2=0,

X=-2
| x=-1.
x=1

Dién tich hinh phang can tim la:

S= j‘u(x)—v(x)‘dx= Jl.‘x3+2x2 —x—2|dx
e} b

* Lap bang xét dau bicu thic r(x)=x>+2x" —x—2:

+00

X=-2
Taco: r(x)=0x*+2x* —x-2=0<| x=-1.
x=1
Bang xét dau:
X |0 2 1
r(x) ‘ - 0 * 0

Dya vao bang xét dau, ta thdy r(x)>=0 khi xe[-2-1] va r(x)<0 khi

Xe[—];l].

Do d6 trén doan [-2; —1], ta co: ‘x3 +2x? —x—2‘ =x3+2x% —x-2.

Va trén doan [-1; 1], ta cé: ‘x3+2x2 —x—2‘ =—(x3+2x2 —x—2).

Vay:

1

S:]l(x3+2x2—x—2)dx—j(x3+2x2—x—2)dx
b

-1

5 8) 37
=— —(—g] = E (dth)
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Budoc 4: Danh gia dwoc giai phap dé ra va khai quat hoa dwoc cho van dé tiwong
tu: DI Vi phuong phép veé dd thi ham sé, hoc sinh can phai v& ding dé viéc tim giao
diém cua cac do6 thi dugc chinh xac. Déi voi phuong phap giai phuong trinh hoanh dg
giao diém, hoc sinh s& chon nghiém bé nhat va nghiém lon nhét cua phuong trinh dé dua
VAo can cua tich phan trong cong thirc va luu y can xét dau cua biéu thirc trong dau gié tri
tuyét d6i dé tach can tich phan cho pht hop. Sau khi xem hai phuong phép giai cho bai
tap, hoc sinh ty nhan dinh phuong phap nao giai bai toan nhanh hon, phu hgp hon trong
truong hop téng quat ddng thoi hoc sinh khéi quét héa van dé va nhic lai:

Dién tich hinh phang gisi han béi d6 thi ham sé y=u(x),y=Vv(x) dugc xac dinh

béi cong thuc: S :_f‘u(x)—v(x)‘dx,trongdé X,, X, lan luot 1a nghiém nho nhat, nghiém

I6n nhat cia phuong trinh U ( ) = V(X) .

Nhdn xét. Qua vi du nay, nang lyuc giai quyét van dé toan hoc cua hoc sinh s& duoc
phét trién dya vao nhiing viéc cu the sau: hoc sinh nhan dang, biét van dung kién thurc,
lya chon cdng thirc dé giai quyét vin dé phu hop vai dit kién dé bai dat ra. Tir d6 hoc sinh
c6 thé khéi quat hoa van dé dé thuc hién giai quyét cac dang bai tap tuong tu.

3.2.2. Phurong thuc 2: Ty tim toi, kham pha, két néi, van dung ngi dung bai toan vsi
cac kien thire da hoc dé dwa vé dang co ban ap dung cong thizc tinh dién tich hinh phang

C6 nhiéu dang bai tap doi hoi hoc sinh phai van dung, két hop nhiéu kién thuc lién
quan cua nhing ndi dung bai hoc trude thi méi giai quyét duoc van dé dat ra. Cac bai tap
nay ren luyén cho hoc sinh néng lyc tw duy va huy dong cac klen thare von c6 dé tir gia
thiét bai toan lya chon dugc phuong phap tdi wu dé giai quyét van dé trong bai toan.

* C4ch thuc td churc:

Gido vién lya chon dé dua ra nhiing bai toan can nhiing kién thirc cua nhiing bai
hoc trude do dé giai quyet bai toan co lién quan dién tich hinh phang.

Gido vién can xay dung bo cau hoi lién quan céc kién thirc da dugc hoc nham giup
hoc sinh dé dang tim dugc hudng giai quyéet cho van dé duoc dat ra.

Hoc sinh can nam viing céc kién thirc lién quan dé tra 16i duoc céc cau hoi goi mo
cua giao Vvién, tur do tim duogc giai phdp dé giai quyét van de trong bai toan.

Vidu. Chohamsé y = p(x)=x*+mx’+nx* +ux+Vv (véi m,n,u,v la cac s thyc)
c6 badiém cyc tri 12 1,2;3. Goi y=0q(X)=ax’+bx+c (véi a,b,c la cac so thuc) 1a ham
s6 bac hai c6 do thi di qua ba diém cuc tri cua do thi ham s6 y = p(x). Tinh dién tich
hinh phang gisi han béi d6 thi cua hai ham sé y = p(x) va y =q(x).

Dé giai bai tap trén, hoc sinh s& thyuc hién diy du cac budc sau:

Budc 1: Xdc dinh dwot van dé can gidi quyét bang todn hoc: Hoc sinh doc ky dé
bai, tu dat cau hoi: Bé tinh dién tich hinh phang theo yéu cau can xac dinh gi? Lam sao
dé tim dwgc cac ham s y=p(x) va y=q(x)?

Gi4o vién can dit cau hoi dé goi y cho hoc sinh tim dugc ham sé y=p(x) va
y=q(x), tir d6 gitp hoc sinh giai quyét duoc van dé: Diéu kién lién quan ham s6 dat
cuc tri tai diém X, 1a gi? d thi hai ham s cat nhau tai diém X, giup ta c6 duoc diéu kién
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gi? dé bai cho ham s6 y = p(x) dat cyc tri tai ba diém 1,2;3, tirc 1a ta c6 duoc céc didu
kién gi? dit kién ham s6 y =q(x) di qua ba diém cuc tri cia ham s6 y = p(x) gilip ta c6
thém nhitng didu kién nao? tir cac diéu kién nay du giup ching ta tim dwgc ham sb
y=p(x) va y=q(x) khong, vi sa0?

Budc 2: Lyra chon, dé xudt diroc cach thic, giai phap gidi quyét van dé: Hoc sinh
sé lua chon va dua ra phuong phap giai cho bai tap théng qua mét s6 cau hoi goi y cua
gido vién: dé tim ham s y = p(x), budc dau tién ta can lam gi? tir dit kién dé bai lam
cach nao dé tim dugc ham sé y = p(X), vi sao? dé tim ham s y =q(x), ta can thuc hién
nhu thé nao?

Hoc sinh dé xuat phuong phap giai cho bai tap nay: Pau tién, ta sé& tinh p'(x), tu
diéu kién ham sé dat cyc tri tai diém ta c6 hé phuong trinh gdm ba an ba phuong trinh,
giai hé phuong trinh nay ta tim duoc hamsé y=p (X) Tiép theo dwa vao diéu kién tuong
giao cua hai d6 thi ham s6, ta lai c6 hé phuong trinh gdm ba 4n ba phwong trinh, giai hé
phuong trinh nay ta tim duoc ham sb y=q(x). Khi d3 c¢6 hai ham s y= p(X) va

y =q(x), dé dang tinh dwoc dién tich hinh phang theo yéu cau dé bai.

Budc 3: Két hop céc kién thirc, ki ning todn hoc dé giai quyét vin de:

Loi gidi mong don:

*Taco: p'(x)=4x"+3mx’ +2nx+u.

Viham s6 y = p(x) dat cyc trj tai ba diém 1;,2;3 nén ta c6 hé phuong trinh:
p'(1)=0 4+3m+2n+u=0 3m+2n+u=-4 m=-8
p'(2):0<:> 32+12m+4n+u=0 <<12m+4n+u=-32 < n=22 .
p'(3):0 108+27m+6n+u=0 27m+6n+u=-108 u=-24

Suy raham s6 y = p(x)=x"—8x’+22x" —24x+V.

* Theo gia thiét, d6 thj ham s y =q(x) di qua ba diém cyc tri ciia d6 thi ham s6

y = p(X) nén hai 6 thi ndy cat nhau tai cac diém c6 hoanh d¢ lan luot 1a 1,2;3, tuc la:
a(1)=p(2) a+b+c=-9+v a+b+c=-9+v

q(2)=p(2) =<4a+2b+c=-8+vesda+2b+c=-8+v
q(3)=p(3) 9a+3b+c=-9+v 8a+2b=0

-3a+Cc=-9+v a=-1
& <4a+c=-8+veb=4
b=—-4a c=-12+v

Suy raham s6 y =q(x)=—x*+4x—12+V.
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* Phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua y=p(x) va y=q(x) la:
X* —8x3 +22x% — 24X +V =—X> +4x—-12+V
x=1
X -8x3+23x* —28x+12=0 < | x=2.
X=3

* Dién tich hinh phang can tim la:
3 3
S :H p(x)—a(x) dx :_Hx4 —8x% +23x% —28x +12|dx
1 1

Lap bang xét dau biéu thic h(x)=x" —8x®+23x* —28x+12:

x=1
Ta ¢6: h(x)=0< x*-8x°+23x* -28x+12=0<|x=2 trong d6 X=2 la
X=3
nghiém kép.
Bang xét dau:
X | o 1 2 3 +o0
h(x) ‘ + 0 - 0 - 0 +

Duya vao bang xét dau, ta thay h(x) <0 khi x €[1;3]. Do dé trén doan [1;3], ta co:
[X* —8X° +23x* — 28x +12| = —(x* —8x® +23x" — 28x+12)

Vay:

4

— (dvdt).

15 ( )

* Gi4o vién vé do thi dé minh hoa phan hinh phang can tinh dién tich:

-2 —1 ] 2 5 6
y=px)

S :—T(x“ —8x% +23%? —28x+12)dx =
1

-1

-2

-3

—11 »=g(x)

Hinh 2. P6 th; ham s y = p(x) vay = q(x)
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Dua vao d6 thi ta thiy phan giao cua do thi ham sé y = p(x) va db thi ham s
y = q(X) nam phia dudi truc hoanh, day 1a phan hinh phing can tim dién tich. Biéu nay
gitp hoc sinh hiéu r& hon 1y do vi sao c¢6 ddu “~” khi bo dau gia trj tuyét déi trong cong
thirc tinh dién tich.

Budc 4: Panh gid dwoc gidi phdp dé ra va khdi qudt héa dwoc cho vdn dé twong
ty: Hoc sinh d3 huy dong céc kién thire da duoc hoc trude d6 dé giai quyét van dé dit ra
cuia bai tap nay, cu thé 1a: kién thuc lién quan cuc tri, kién thirc lién quan su tuong giao
ctia cac do thi, kién thirc vé hé phuong trinh ba 4n ba phwong trinh. Tir d6, hoc sinh thiy
dugc tim quan trong cua viéc két ndi va van dung céc kién thire da duoc hoc vai cac kién
thirc trong bai hoc méi dé giai quyét van dé lién quan.

Nhdn xét. Qua vi du nay, nang lyc giai quyét van dé toan hoc cua hoc sinh s& duoc
phat trién dya vao nhiing viéc cu thé sau: hoc sinh nhan dang, tim toi duoc van dé dat ra;
biét van dung, két ndi kién thire da hoc tir d6 lua chon duoc giai phép téi wu dé giai quyét
van dé phi hop véi dit kién dé bai dit ra. Bong thoi, hoc sinh thdy duoc su lién két caa
cac kién thire da hoc vai kién thirc mai gilp hoc sinh tong quat hoa van dé dé thuc hién
giai quyét cac dang bai tap tuong tu.

4. Két luan

Bai viét da trinh bay cac noi dung lién quan dén nang luc giai quyét van dé toan hoc
cua hoc sinh trung hoc pho thong theo Chwong trinh Gido duc phd thong mén Toan nim
2018, tir d6 dé xuat quy trinh day hoc giai bai tap nham giup cho nang luc giai quyét van
dé toan hoc cua hoc sinh duoc phét trién. Pong thoi, bai viét dé xuét hai phuong thirc day
hoc giai bai tap vé chu dé “Dién tich hinh phang” — day 1a chu dé chua dugc dé cap trong
cac nghién ctru trude do, nham phat trién ning lyc giai quyét van dé toan hoc cho hoc
sinh 16p 12 khi hoc vé cha dé nay. G mdi phwong thic, chling toi trinh bay chi tiét vi du
minh hoa v&i mong muédn cé thé gidp gido vién cd thém céch té chic linh hoat khi day
hoc vé ing dung hinh hoc ciia tich phan ndi chung va dién tich hinh phang néi riéng dé
dat duoc muc tiéu cudi ciing 1 phat trién ning luc giai quyét van dé toan hoc cho hoc
sinh 16p 12.

Trong tuong lai, chung t6i tiép tuc nghién ciru dén cac nang luc todn hoc dac thi
khac ma hoc sinh trung hoc phd théng can dat va dé xuat bién phap day hoc nhiam gitp
hoc sinh phét trién tdt cac ning luc toan hoc do.
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