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Tóm tắt 

Bài báo này giới thiệu bốn loại điểm cân bằng mới cho trò chơi đa mục tiêu và đưa ra một 

điều kiện đủ cho sự tồn tại các loại điểm cân bằng này. Các khái niệm và kết quả được thiết lập 

mà không dùng cả cấu trúc tuyến tính và cấu trúc tôpô trên các tập liên quan. Vài ví dụ cũng 

được cung cấp để minh họa cho các khái niệm và kết quả. 

Từ khóa: C-cân bằng Henig-Nash, C-cân bằng Benson-Nash, C-cân bằng -Nash,  

C-cân bằng Nash yếu, sự tồn tại, trò chơi đa mục tiêu 

Abstract 

THE EXISTENCE OF EQUILIBRIUM POINTS IN MULTI-OBJECTIVE GAMES 

This paper introduces four kinds of equilibrium points of multi-objective games and 

provides a sufficient condition for the existence of these equilibrium points. Concepts and results 

are established without using both linear and topological structures on related sets. Several 

examples are also provided to illustrate the concepts and results. 

 

1 Giới thiệu 

Lý thuyết trò chơi là một bộ phận quan trọng của Toán kinh tế và có nhiều áp dụng trong 

các lĩnh vục của khoa học kỹ thuật, chẳng hạn như lý thuyết mạch, kinh tế, tài chính, các ngành 

khoa học xã hội... Trong Lý thuyết trò chơi, khái niệm điểm cân bằng đóng một vai trò nền tảng. 

J. Nash ([8]) là người đầu tiên giới thiệu khái niệm này cho trò chơi không hợ tác với n đấu thủ. 

Về sau, khái niệm của Nash được nhiều nhà kinh tế và toán học quan tâm nghiên cứu và nó được 

dùng để mô tả rất nhiều tình huống trong các ngành khoa học tự nhiên cũng như khoa học xã hội 

[1, 2, 9, 10, 11, 12, 13, 14]. Trong khoảng vài chục nǎm qua, khái niệm điểm cân bằng đã được 

phát triển cho các trò chơi đa mục tiêu [1, 2, 7, 11, 12]. Trong hầu hết các công trình đã biết về 

trò chơi đa mục tiêu, có hai khái niệm điểm cân bằng được xét, đó là điểm cân bằng Nash và điểm 

cân bằng Nash yếu. Hơn nữa, các khái niệm điểm cân bằng này được xác định thông qua một nón 

lồi với phần trong không rỗng, và do đó nhất thiết phải có cả cấu trúc tuyến tính cũng như cấu 

trúc tôpô trong không gian ảnh của các hàm payoff. Các kết quả tồn tại được thiết lập đối với các 

giả thiết về tính lồi. Các công cụ chủ yếu dùng để chứng minh các kết quả là định lý KKM-Fan, 

các định lý điểm bất động, hoặc dùng kỹ thuật vô hướng hóa. Gần đây, một số tác giả đã nghiên 

cứu các bài toán trong tối ưu hóa, chẳng hạn bài toán tối ưu véc tơ, bài toán cân bằng véc tơi.., 

mà không dùng cấu trúc tôpô trong không gian ảnh của hàm mục tiêu. Hơn nữa các khái niệm 

nghiệm được phát biểu dựa trên các thứ tự tổng quát, các thứ tự này được xác định từ một tập 

tổng quát thay vì một nón lồi [3, 4, 6]. Bởi vì điểm cân bằng của một trò chơi có thể được chuyển 

đổi như là nghiệm của một bài toán tối ưu hoặc nghiệm của một bài toán cân bằng, việc nghiên 
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cứu điểm cân bằng của trò chơi đa mục tiêu trong cách đặt tổng quát, không dùng cả cấu trúc lồi 

và cấu trúc tôpô, là cần thiết và có ý nghĩa. 

Mục đích chính của bài báo này là nghiên cứu bốn loại điểm cân bằng cho trò chơi đa mục tiêu  

và thiết lập một định lý tồn tại cho các loại điểm này. Ngoài hai khái niệm điểm cân bằng được mở 

rộng đến thứ tự tổng quát, chúng tôi giới thiệu ở đây hai loại điểm cân bằng mới. Kết quả tồn tại của 

chúng tôi được phát biểu không dựa vào cấu trúc tôpô cũng như không cần giả thiết về tính lồi. 

Bài báo có cấu trúc như sau: Mục 2 chúng tôi giới thiệu trò chơi đa mục tiêu, đưa ra các 

khái niệm điểm cân bằng và thiết lập các mối quan hệ giữa chúng; Mục 3, chúng tôi chứng minh 

một định lí tồn tại cho các loại điểm cân bằng cũng như đưa ra vài ví dụ áp dụng nhằm minh họa 

và thể hiện sự hữu ích của kết quả mới này. 
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